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Part B Problems 1-11 which only require answers.

Part C Problems 12-16 which require complete solutions.
Test time 120 minutes for Part B and Part C together.
Resources Formula sheet and ruler.

Level requirements

The test consists of an oral part (Part A) and three written parts (Part B,
Part C and Part D). Together they give a total of 65 points consisting of
24 E-, 23 C- and 18 A-points.

Level requirements for test grades

E: 17 points

D: 27 points of which 8 points on at least C-level
C: 36 points of which 15 points on at least C-level
B: 46 points of which 7 points on A-level

A: 55 points of which 12 points on A-level

The number of points you can have for a complete solution is stated after each problem.
You can also see what knowledge level(s) (E, C and A) you can show in each problem.
For example (3/2/1) means that a correct solution gives 3 E-, 2 C- and 1 A-point.

For problems labelled “Only answer is required” you only have to give a short answer. For
other problems you are required to present your solutions, explain and justify your train of
thought and, where necessary, draw figures.

Write your name, date of birth and educational programme on all the sheets you
hand in.

Name:

Date of birth:

Educational programme:
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Part B: Digital resources are not allowed. Only answer is required. Write your answers in the
test booklet.

1.  Determine f'(x) if

a) f(x)=4x+7x+2 f(x) = (1/0/0)

b f(x)=e* f'(x) = (1/0/0)

2. Jamileh deposits SEK 5000 into a bank account at the beginning of every
year. She makes 12 deposits and the yearly interest rate is 2%.

One of the alternatives A-F shows how much money there is in her bank
account right after the twelfth deposit. Which one?

(Ignore any tax effects.)

A. B. C.
1 n 5

SEK 500(}& SEK 5000.1.02 1 SEK 5000.1.02 1
1.02-1 1.02-1 1.02-1

D. E. F

1 n 5

SEK 5000.M SEK 5000.0.02 1 SEK 5000'0.02 1

0.02-1 0.02-1 0.02—1

(1/0/0)
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The figures show the main characteristics of the graphs of six different
functions.

a)  Two of the figures A-F show a graph of a discrete function.

Which two?
(1/0/0)
b)  Two of the figures A-F show a graph of a function which
1s continuous for all x. Which two?
(1/0/0)
A. B C.
v / yA v
1 » T - 1
T o T — T o
1 X 1 X 1 X
D. E. F
y A yA y A
1 1 1-
T — T - T o
/ 1 \x 1 X 1 X
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4.  The figure shows the graph of the function f.

A
g @,3)
(8, 2)
y=fx)
o
(0,0) X
4
a)  Determine j F(x)dx (1/0/0)
0
b)  Determine f'(5) (1/0/0)
5.  Simplify the expressions as far as possible.
a)  x(7+x)(7-x)+x° (1/0/0)
11!
b) (— + —j (0/1/0)
X X
2 X
c T 0/1/0
) x-2 2-x ( )
6. Find a number 4 and a number B so that the cubic equation
x(x+ A)(%+ Bx)=0
5
has the solutions x; =0, x, =5 and x3 = —%
A= (1/0/0)
B= (0/1/0)
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It holds for a polynomial function f that the derivative has only two zeroes.
The table shows the sign of the derivative for some different values of x.

X -2 0 2 5
S'(x) - 0 + 0 +
Sketch a possible graph of the function f* in the coordinate system below. (0/2/0)
v
o
-2 2 4 6 8 X

There are several rational expressions that satisfy the following conditions:

e The expression has the value 0 only when x =-5

e The expression is not defined for x =10

Give an example of a rational expression that satisfies
both conditions.

(0/2/0)




9.
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The figure shows how a glass is filled with water. The glass is narrower at
the bottom. The water pours out of the tap at a constant speed. The height of

the water surface / above the bottom of the glass is a function of time ¢.

Which of the graphs A-F best describes the derivative A'(¢) during the time

the glass is filled?
(0/1/0)
A. . C.
v v v
y=h'() m
w
T T T
D. . F.
v v v
m y=h'(0)
o o e
> t t t
y=h(?)
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Give an example of a function f that is not constant
and that has the limit 3 when x — co.

J(x) =

Solve the equation

3

l+x+x2+ x50 +xt+x° +x° :2(x7—1)

(0/0/1)

(0/0/1)
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Part C: Digital resources are not allowed. Do your solutions on separate sheets of paper.

12. Olle and Olga sell chanterelles and are considering raising the kilo price of
the chanterelles in order to increase the daily income. They have found that
the daily income as a function of the increase in price is given by
£(x) =-0.1x2 + 5x + 3000
where f(x) is the daily income in SEK and x is the increase in price in
SEK/kg.

Calculate, by using the derivative, what increase in price x that gives the
largest daily income. (2/0/0)

13. Calculate

2

a) j 4x3 dx (2/0/0)
1
12

b) j —dx (0/2/0)
2x

Jx

14. Determine f"(4) if f (x):T.

Give the answer on the simplest form. (0/2/0)

15.  What must be true in order for the line y = f(x) to touch the curve
y = g(x) at the point where x =a ? (0/0/2)




16.

NpMa3b ht 2014

A unit fraction is a fraction where the numerator is 1 and the

) ) e 111
denominator is a positive integer, that is > E -~ and so on. The
Egyptians used unit fractions in their calculations. Instead of writing

3 they wrote the fraction as a sum of different unit fractions: %+%

.2 ) ) ) .
The fraction g can be written as the sum of three unit fractions that satisfies

the conditions:

e The second unit fraction has a denominator which is 3 times as large as
the numerator of the first unit fraction.

e  The third unit fraction has a numerator which is 1 less than the
numerator of the first unit fraction.

Write down an equation and show by solving this that there is only one way

to write the fraction 3 as a sum of three unit fractions, if the conditions are

satisfied.

(0/0/3)
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Part D Problems 17-26 which require complete solutions.
Test time 120 minutes.
Resources Digital resources, formula sheet and ruler.

Level requirements

The test consists of an oral part (Part A) and three written parts (Part B,
Part C and Part D). Together they give a total of 65 consisting of
24 E-, 23 C- and 18 A-points.

Level requirements for test grades

E: 17 points

D: 27 points of which 8 points on at least C-level
C: 36 points of which 15 points on at least C-level
B: 46 points of which 7 points on A-level

A: 55 points of which 12 points on A-level

The number of points you can have for a complete solution is stated after each problem.
You can also see what knowledge level(s) (E, C and A) you can show in each problem.
For example (3/2/1) means that a correct solution gives 3 E-, 2 C- and 1 A-point.

For problems labelled “Only answer is required” you only have to give a short answer. For
other problems you are required to present your solutions, explain and justify your train of
thought and, where necessary, draw figures and show how you use your digital resources.

Write your name, date of birth and educational programme on all the sheets you
hand in.

Name:

Date of birth:

Educational programme:
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Part D: Digital resources are allowed. Do your solutions on separate sheets of paper.

17. The figure shows two cuboids with given side lengths.

Determine x so that the volumes of the cuboids are equal. (2/0/0)

18. In Sweden we eat more and more pasta. According to a simplified model,
the consumption of pasta in Sweden can be described by the

exponential function: P =0.791- e0-0526:1

where P is the yearly pasta consumption in kg per person and 7 is the time
in years after 1960.

a)  Assume that the pasta consumption continues to increase according to
the model. Determine in what year the yearly pasta consumption will
be 15 kg per person. (2/0/0)

b)  The model has corresponded well with reality from 1960 to today.
Evaluate how well the model will correspond to reality at the end of
this century. (2/0/0)




19. Sofia

7 |
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al _é , see figure below.

draws the graph of f(x) =

D

50

40

30

20

10

b)

Sofia claims that: “The largest value is found when x =6
Is she right? Justify.

Sofia claims that: “For x > 6 the smallest value of the function is 1”
Is she right? Justify.

(1/0/0)

(0/1/1)
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Kalle is going to solve the following problems:

a) Find all antiderivatives of f(x)= x?

2
b) Calculate j x2dx

0

Below you can see his correct solution:

a){(y—kx’ e 3 BRNEE

3

Hx) A r & AUSwEQ, FG2- Zéffc il
2 i,_r [ D Y T
INER SN m s L DT
) § lé X L BARZVTCANE 8

When he determines all antiderivatives in the a)-task he adds a constant C.
Explain why he does not have to add a constant C when calculating the
integral in the b)-task.

Kajsa has a thin iron sheet that measures 2.4 m x1.2 m. She will make a
wind shield for her rabbits out of the iron sheet.

The wind shield will consist of a roof, two sides and a back. Kajsa will cut
out two squares from the iron sheet and then fold it into a wind shield. Kajsa
wants the wind shield to have as large volume as possible. Assume that the
pieces she will cut out have the length x metres where 0 < x <1.2

See figure.

- 24 - (m)
I | ]
a{ ROOF ;c
- — T |¢_X*
12 I I
| |
SIDE i BACK i SIDE
i |

Determine x so that the wind shield will have as large volume as possible.

(1/1/0)

(0/3/0)
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The graph of f(x)=x*—4x has a tangent at point P.

The tangent has the gradient —17.5
Determine the x-coordinate of point P.

The company Cangaroo produces two different kinds of boomerangs, one basic
and one exclusive.

Basic boomerang

Exclusive boomerang

The boomerangs are first to be carved with a knife and then painted. A basic
boomerang takes 1 hour to carve and 1.5 hours to paint. An exclusive
boomerang takes 2 hours to carve and 2 hours to paint. Every week there is
time for the employees to carve for a total of 140 hours and paint for a total
of 180 hours.

The company makes a profit of 5 AUD (1 AUD = 1 Australian dollar)

for every basic boomerang sold and 8 AUD for every exclusive boomerang
sold. The profit function is then V' =5x+8y where Vis the profit in AUD,
x is the number of basic boomerangs produced and y is the number of
exclusive boomerangs produced.

Assume that all the boomerangs they produce will be sold. How many basic
and exclusive boomerangs respectively should the company produce and
sell every week in order to maximize its profit?

(0/2/0)

(0/3/0)
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The figure shows the graphs of the functions f and g.

); A
\
\
T\
) \
N\ \ I \
/
COEN \
3 \ N \
\
\
y=f(x) \
2 \
\
\ /
L
\
\ y=g(x)
1
\
\
\
1 2 to3 4 x

It holds for the function 4 that h(x) = f(x) — g(x).
Determine 4'(2). (0/0/2)



25.

26.
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It holds for a polynomial function f that:

e f"(x)=-2 forall x

. f=5
. f2=3
Determine the function f. (0/0/2)

The number of bacteria in a bacterial cultivation increases exponentially
with time. At 16.00 the number of bacteria is 20 000 and the growth rate is
then 5 000 bacteria/hour.

Determine how many bacteria there were in the bacterial cultivation
at 12.00 (0/0/3)
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To the student - Information about the oral part

You will be given a problem that you will solve in writing, and then you will present your
solution orally. If you need, you can ask your classmates or your teacher and use your
textbook for help when solving the problem. Your oral presentation starts with you presenting
what the problem is about and then you describe and explain your solution. You must present
all steps in your solution. However, if you have done the same calculation several times (for
example in a table) it might be sufficient if you present some of the calculations. Your
presentation should take a maximum of 5 minutes, and be held to a smaller group of your
classmates and one or more teachers.

The problem given to you should, on the whole, be solved algebraically. You might need a
calculator to do some of the calculations but, when presenting your solution, you should avoid
referring to the use of your calculator for drawing graphs and/or symbolic handling (if that is
the type of calculator you are using).

When assessing your oral presentation, the teacher will take into consideration:
e how complete, relevant and structured your presentation is,
e how well you describe and explain the train of thought behind your solution,
e how well you use mathematical terminology.

How complete, relevant and structured your presentation is

Your presentation must contain the necessary parts in order for a listener to follow and
understand your thoughts. What you say should be in a suitable order and be relevant. The
listener must understand how calculations, descriptions, explanations and conclusions are
connected with each other.

How well you describe and explain the train of thought behind your solution

Your presentation should contain both descriptions and explanations. To put it simple, a
description answers the question Zow and an explanation answers the question why. You
describe something when you for instance tell Zow you have done a calculation. You explain
something when you for instance justify why you could use a certain formula.

How well you use mathematical terminology
In your presentation you should use a language that contains mathematical terms, expressions
and symbols, suitable for the problem you have solved.

Mathematical terms are for example words like “exponent”, “function” and “graph”.

An example of a mathematical expression is that x2 is read “x to the power 2” or “x squared”.
Some examples of mathematical symbols are ® och f(x), which are read “pi” and “‘f of x”.

22



Kopieringsunderlag muntligt delprov

NpMa 3b ht 2014

Problem 1.
Name:

When assessing your oral presentation, the teacher will take into consideration:
e how complete, relevant and structured your presentation is,

e how well you describe and explain the train of thought behind your solution,

e how well you use mathematical terminology.

Let f(x)=x>+3x>—45x
Determine the extreme points of the function. Then use these to sketch the graph of the
function.

23
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Problem 2.
Name:

When assessing your oral presentation, the teacher will take into consideration:
e how complete, relevant and structured your presentation is,

e how well you describe and explain the train of thought behind your solution,

e how well you use mathematical terminology.

The figure shows a rectangular border with a pattern consisting of three similar
parabolas. The border is 4 dm high and 12 dm long. Calculate the area of the grey
region.

y A (dm)

=Y

|
\4

24
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Problem 3.
Name:

When assessing your oral presentation, the teacher will take into consideration:
e how complete, relevant and structured your presentation is,

e how well you describe and explain the train of thought behind your solution,

e how well you use mathematical terminology.

A tailor is going to produce lined woollen suits and lined
woollen jackets. For each suit, he needs 1.5 m lining and
3.0 m woollen fabric. For each jacket, he needs 2.0 m lining
and 2.0 m woollen fabric. The tailor has a supply of 90 m
lining and 120 m woollen fabric.

His profit is SEK 3000 for each suit and SEK 2500 for each
jacket he sells.

Assume that the tailor sells all the suits and jackets he
produces and that he wants to make as large a profit as
possible.

Calculate the largest possible profit the tailor can make.

Jacket Suit

25
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Problem 4.
Name:

When assessing your oral presentation, the teacher will take into consideration:
e how complete, relevant and structured your presentation is,

e how well you describe and explain the train of thought behind your solution,

e how well you use mathematical terminology.

The figure shows the graph of f(x)=x> + 7x% + 4x —12 and a straight line. These

intersect at the points 4 and B with x-coordinates —6 and —3, see figure.
Where on the graph of fare there tangent lines that are parallel to the given line?

A /
40 / P
e
7 B 20 y=f(x)r—
avg| /
/% -4 -2 2 4 x>
iENEE

26
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Bedomningsmatris for bedomning av muntlig kommunikativ formaga

Kommunikativ
formaga E C A Max
Fullstindighet, | Redovisningen kan Redovisningen dr
relevans och sakna nagot steg fullstandig och
struktur eller innehalla endast relevanta

nagot delar ingar.
Hur fullstdndig, | ovidkommande.
relevant och Redovisningen dr
strukturerad Det finns en vélstrukturerad.
elevens Overgripande
redovisning dr. | struktur men

redovisningen kan

bitvis vara

fragmentarisk eller

rorig.

(1/0/0) (1/0/1) (1/0/1)

Beskrivningar | Nagon forklaring Redovisningen
och forekommer men innehéller
forklaringar tyngdpunkten 1 tillrackligt med

redovisningen utforliga
Forekomst av ligger pa beskrivningar och
och utforlighet i | beskrivningar. forklaringar.
beskrivningar

och forklaringar. | Utforligheten i de
beskrivningar och
de forklaringar som
framfors kan vara

begrinsad.
(1/0/0) (1/0/1) (1/0/1)
Matematisk Eleven anvénder Eleven anvénder Eleven anvénder
terminologi matematisk matematisk matematisk
terminologi med terminologi med terminologi med
Hur vil eleven | ritt betydelse vid ritt betydelse och ritt betydelse och
anvander enstaka tillféllen 1 vid lampliga vid lampliga
matematiska redovisningen. tillfdllen genom tillfdllen genom
termer, delar av hela redovisningen.
symboler och redovisningen.
konventioner.
(1/0/0) (1/1/0) (1/1/1) (1/1/1)
Summa (3/1/3)

12
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Allmanna riktlinjer for bedomning

Bedomning ska ske utgdende fran ldroplanens mal, &mnesplanens formagor samt kunskaps-
kraven och med hénsyn tagen till den tolkning av dessa dokument som gjorts lokalt. Utgangs-
punkten &r att eleverna ska fa podng for lI6sningarnas fortjénster och inte podngavdrag for fel
och brister.

For att tydliggora anknytningen till kunskapskraven anvinds olika kvalitativa formagepoéng. I
elevernas provhiften anges den poidng som varje uppgift kan ge, till exempel innebar (1/2/3) att
uppgiften ger maximalt 1 E-podng, 2 C-podng och 3 A-podng. I beddmningsanvisningarna
anges dessutom for varje podng vilken formaga som provas. De olika férmédgorna &r inte obero-
ende av varandra och det dr den formédga som beddms som den huvudsakliga som markeras.
Formagorna betecknas med B (Begrepp), P (Procedur), PL (Problemldsning), M (Modellering),
R (Resonemang) och K (Kommunikation). Det betyder till exempel att Ep; och Ag ska tolkas
som en “’problemldsningspoéng pa E-niva” respektive en ’resonemangspoing pa A-niva”.

For uppgifter av kortsvarstyp, dir endast svar krévs, ér det elevens slutliga svar som ska be-
domas.

For uppgifter av langsvarstyp, dir eleverna ska ldmna fullstindiga l6sningar, kravs for full
poéng en redovisning som leder fram till ett godtagbart svar eller slutsats. Redovisningen ska
vara tillrackligt utforlig och uppstélld pa ett sadant sdtt att tankegangen kan f6ljas. Ett svar
med t.ex. enbart resultatet av en berdkning utan motivering ger inga poéng.

Fragan om hur vissa typfel ska paverka bedomningen ldmnas till lokala beslut. Det kan till
exempel gilla lapsus, avrundningsfel, foljdfel och enklare raknefel. Om uppgiftens komplexi-
tet inte minskas avsevért genom tidigare fel s kan det lokalt beslutas att tilldela poidng pa en
uppgiftslosning trots forekomst av t.ex. lapsus och foljdfel.

Bedomningsanvisningar
Bedomningsanvisningarna till ldngsvarsuppgifterna ar skrivna enligt tva olika modeller. Av-
vikelser fran dessa kommenteras i direkt anslutning till uppgiftens beddmningsanvisning.

Modell 1:
Godtagbar ansats, t.ex. ... +1 Ep
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (...) +1 Ep

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (2/0/0). Den andra podngen dr beroende av den forsta podngen,
d.v.s. den andra podngen utfaller forst om den forsta podngen utfallit. Detta indikeras med anvdind-
ning av liten bokstav och oftast av att ordet "med’” inleder den rad som beskriver vad som krdvs for
att den andra podngen ska erhdllas.

Modell 2:

E C A

Godtagbart enkelt resonemang,
tex. ...

1 Ex

Godtagbart vdlgrundat reso-
nemang, t.ex. ...

1 ER och1 CR

Godtagbart vilgrundat och
nyanserat resonemang, t.ex. ...

1 ER, 1 CR och 1 AR

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (1/1/1). Denna typ av bedomningsanvisning anvinds ndr en och
samma uppgift kan besvaras pa flera kvalitativt olika nivder. Beroende pd hur eleven svarar utdelas
(0/0/0) eller (1/0/0) eller (1/1/0) eller (1/1/1).
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Bedomning av skriftlig kommunikativ formaga

Formagan att kommunicera skriftligt kommer inte att sirskilt beddmas pa E-nivé for enskilda
uppgifter. Elever som uppfyller kraven for provbetyget E for de 6vriga forméagorna anses
kunna redovisa och kommunicera pa ett sddant sitt att kunskapskraven for skriftlig kommuni-
kation pa E-niva automatiskt ar uppfyllda.

For uppgifter dar elevens skriftliga kommunikativa formaga ska bedomas géller de allménna
kraven nedan.

Kommunikationspodng pé C-niva (Cg) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften
1 sin helhet och att 16sningen i1 huvudsak dr korrekt.
Dessutom ska
1. 16sningen vara nagorlunda fullstdndig och relevant, d.v.s. den kan sakna nagot steg eller
innehalla nagot ovidkommande. Losningen ska ha en godtagbar struktur.
2. matematiska symboler och representationer vara anvianda med viss anpassning till syfte
och situation.
3. 16sningen vara mojlig att f6lja och forsta.

Kommunikationspodng pa A-niva (Ax) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften
1 sin helhet och att 16sningen i1 huvudsak dr korrekt.
Dessutom ska
1. 16sningen vara 1 huvudsak fullstindig, valstrukturerad samt endast innehalla relevanta
delar.
2. matematiska symboler och representationer vara anvinda med god anpassning till
syfte och situation.
3. 16sningen vara latt att folja och forsta.

For uppgifter dér det kan delas ut kommunikationspoéng pa C- eller A-niva kan bland annat
symboler, termer och hinvisningar forekomma i ldsningen. Foljande tabell kan da vara till
stod vid bedomningen av skriftlig kommunikativ forméga:

Symboler tex. =, % <, >,52 %, £, [, £(0), £, (0, % v, ([ L],
bréakstreck, index, lim, VL, HL

Termer t.ex. polynom, rationellt uttryck, kontinuerlig/diskret funktion, rét linje,
andragrads-/polynom-/potens-/exponentialfunktion, funktionsvirde, defini-
tions-/virdemangd, punkt, intervall, omrade, koordinat, koordinatsystem,
graf, kurva, skirningspunkt, nollstélle, symmetrilinje, lutning, riktnings-
koefficient, andpunkt, sekant, tangent, d&ndringskvot, fordndringshastighet,
gransvérde, derivata, andraderivata, teckenschema, vixande/avtagande,
extrempunkt, maximi-/minimi-/terrasspunkt, storsta/minsta vérde, primitiv
funktion, integral, talet e, naturlig logaritm, geometrisk summa, olikhet

Hénvisningar  t.ex. till derivatans definition, rita linjens ekvation, tangentens ekvation,
formeln for geometrisk summa

Ovrigt t.ex. figurer (med inforda beteckningar), definierade variabler, tabeller,
angivna enheter
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Provsammanstillning — Kunskapskrav

Tabell 1 Kategorisering av uppgifterna i kursprovet i Matematik 3b 1 forhallande till niva
och formégor. Podngen i denna tabell anges i samma ordning som i bedom-
ningsanvisningen. Till exempel motsvarar 18a 1 och 18a 2 den forsta respek-
tive andra podngen i uppgift 18a.

Uppg. Férmaga och niva Uppg. Férmaga och niva
§ Poéng E [ A § Poéng E [ A
§ B P PM RK|B P PM RK| B P PM RK § B P PM RK|B P PM RK(B P PM RK
A [M_1 1 D [17_1 1

M_2 1 17 2 1

M 3 1 18a_1 1

M 4 1 18a_2 1

M 5 1 18b_1 1

M 6 1 18b_2 1

M_7 1 19a 1
B [1a 1 19b_1 1

1b 1 19b_2 1

2 1 20_1 1

3a 1 20 2 1

3b 1 21_1 1

4a 1 21 2

4b 1 21_3 1

5a 1 22 1 1

5b 1 22 2 1

5¢ 1 23 1 1

6.1 |1 23 2 1

6.2 1 23 3 1

71 1 24 1 1

7.2 1 24 2 1

8 1 1 25 1 1

8 2 1 25 2 1

9 1 26_1 1

10 1 26 2 1

11 1 26 3 1
C|(12_1 1 Total (6 7 6 5(5 6 7 5|2 0 7 9

12_2 1 p> 65 24 23 18

13a_1 1

13a_2 1

13b_1 1

13b_2 1

141 1

14 2 1

15_1 1

15_2 1

16_1 1

16_2 1

16_3 1

B = Begrepp, P = Procedur, PM = Problemldsning/Modellering och RK = Resonemang/Kommunikation
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Provsammanstéllning — Centralt innehall

Tabell 2 Kategorisering av uppgifterna i kursprovet i Matematik 3b 1 forhallande till niva
och centralt innehdll. En lista 6ver det centrala innehallet aterfinns 1 slutet av
detta hafte.

Del-

Uppg. Niva Centralt innehall Kurs Ma3b
prov

Algebra
Samband
och
férandring
Problem-
I6sning

A1 | A2 [ F6 | F7 | F8 | F9 | F10 | F11

-n
-
N

F13 | F14 | F15  F16 | P1

v
w

P4

>

X

13a
13b
14
15
16

18a
18b
19a
19b
20
21
22
23
24
25
26
Total

OO0 00O~ O=~ININNIOOIOOININ|O/O OO0 ~O0O|AAaalalala AWl m
OO 0O WN WA~ OO0 OI0OIOININIOOIOIO 2NN~ OO0 0000000
WININOOO O~ 0O0|0O0O(WINO OO0 0O0 00000000000 OoO|w| >

x

x

x

X

XXX XXX

N
S
N
w
—
(o]
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Kravgranser

Provet bestar av ett muntligt delprov (Delprov A) och tre skriftliga delprov
(Delprov B, C och D). Tillsammans kan de ge 65 poidng varav

24 E-, 23 C- och 18 A-podng. Observera att kravgranserna forutsétter att
eleven deltagit 1 alla fyra delprov, det vill sdga Delprov A, B, C och D.

Kravgréns for provbetyget

E: 17 poiang

D: 27 podng varav 8 podng pa minst C-niva
C: 36 poédng varav 15 poédng pd minst C-niva
B: 46 podng varav 7 podng pa A-niva

A: 55 poéng varav 12 poédng pd A-niva


http://www.edusci.umu.se/np/np-2-4

Bedomningsformulir

NpMa3b ht 2014

Elev: Klass: Provbetyg:

Uppg. Foérmaga och niva Uppg. Formaga och niva
§ Poéng Cc § Poidng E C A
§ PM RK| B P | PM | RK PM | RK § B P PM RK| B P | PM RK P | PM | RK
A |[M_1 D [17_1

M_2 17 2

M_3 18a_1

M_4 18a_2

M_5 18b_1

M_6 18b_2

M_7 19a
B [1a 19b_1

1b 19b_2

2 20_1

3a 20 2

3b 211

4a 21 2

4b 213

5a 22 1

5b 22 2

5¢c 23 1

6_1 23 2

6 2 23 3

7 1 24 1

72 24 2

8 1 25 1

8 2 25 2

9 26_1

10 26 2

11 26_3
C|12_1 Total

122 b

13a_1

13a_2 Total |6 7 6 5|5 6 7 5 0 7 9

13b_1 pX 65 24 23 18

13b_2

14_1

14 2

15_1

15_2

16_1

16_2

16_3

B = Begrepp, P = Procedur, PM = Problemldsning/Modellering och RK = Resonemang/Kommunikation
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Bedomningsanvisningar

Exempel pa ett godtagbart svar anges inom parentes. Till en del uppgifter &r bedomda elev-
l6sningar bifogade for att ange nivén pa bedomningen. Om beddémda elevldsningar finns 1

materialet markeras detta med en symbol.
Delprov B

1.
a)  Korrekt svar ( f'(x)= 12x%2+7)

b)  Korrekt svar (f(x)=2e>")

. 1,022 -1
Korrekt svar (Alternativ B: 5000 o1 kr)

a)  Korrekt svar (Alternativ B och E)

b)  Korrekt svar (Alternativ D och F)

a)  Korrekt svar (6)

Kommentar: Svaret 6 a.e. ges en begreppspoang pa E-niva.

b)  Korrekt svar (—0,25)

a)  Korrekt svar (49x)

b)  Korrekt svar [%}

c¢)  Korrekt svar (—1)

Max 2/0/0

+1 Ep

+1 Ep

Max 1/0/0

+1 Ep

Max 2/0/0

+1 Ep

+1 Ep

Max 2/0/0

+1 Ep

+1 Ep

Max 1/2/0

+1 Ep

+1 Cp

+1 Cp



10.

11.
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Max 1/1/0
Korrekt svar (t.ex. 4 =-5) +1 Ep
Korrekt svar (t.ex. B= %) +1 Cp

. . 7 2

Kommentar: Aven kombinationen 4 = 3 och B = Y] ar korrekt.
Kommentar: Bedomningen till denna uppgift avviker fran de beskrivna
bedomningsmodellerna pa sidan 3. Hir kan problemldsningspodngen delas
ut oavsett om begreppspoédngen har delats ut eller inte.

Max 0/2/0

Godtagbar ansats, skiss som visar insikt om att grafen har en minimipunkt da
x =0 och/eller en terrasspunkt dd x =5 +1Cp

med 1 6vrigt godtagbart skissad graf +1Cp

Kommentar: Skiss som innehéller ytterligare extrempunkter ges noll poédng.

Se avsnittet Bedomda elevlosningar. %

Max 0/2/0

Godtagbar ansats, anger ett rationellt uttryck som uppfyller det {forsta eller

det andra villkoret, t.ex. +1 Cp
x —
med bada villkoren uppfyllda (t.ex. X+S j +1Cp
x —

Max 0/1/0
Korrekt svar (Alternativ A) +1Cp

Max 0/0/1
Korrekt svar (t.ex. f(x)=3+ lj +1 Ap

X

Max 0/0/1

Korrekt svar (x =1,5) +1 ApL

10
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Delprov C
12. Max 2/0/0
Godtagbar ansats, bestimmer derivatans nollstille korrekt, x =25 +1 Ep
med godtagbar verifiering av maximum med korrekt svar (25 kr/kg) +1 Ep
Kommentar: Ett svar med felaktig eller utebliven enhet godtas.
13. Max 2/2/0
a)  Godtagbar ansats, bestimmer korrekt primitiv funktion +1 Ep
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (15) +1 Ep
b)  Godtagbar ansats, bestimmer korrekt primitiv funktion +1 Cp
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (0,5) +1 Cp
14. Max 0/2/0
. " " - 0:5 ) 0,5x—1,5
Godtagbar ansats, bestimmer f"'(x) korrekt, t.ex. f"(x) = — 5 +1Cp
med 1 Ovrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (— éj +1Cp
15. Max 0/0/2
Godtagbar ansats, anger att funktionerna ska ha samma lutning och samma
funktionsvirde samt anger tydligt for minst en av dessa att det méste gélla i
den punkt dir x=a +1 A
med korrekt svar uttryckt exakt i ord (t.ex. ”De maste ha samma funktions-
virde for x = a och samma lutning for x =a.”)
eller med symboler (g'(a) = f'(a) och g(a)= f(a)) +1 Ak
Se avsnittet Bedomda elevlosningar. %
16. Max 0/0/3
. I 1 1 2
Godtagbar ansats, tecknar ekvationen korrekt, t.ex. —+ —+——=— +1 AR
x 3x x-1 3
med korrekt 16sning av ekvationen, x; :% och x, =4 +1 Ar

med godtagbart slutfort bevis som visar att det endast finns ett sitt att skriva
stambraket eftersom den ena 16sningen till ekvationen inte ger ett stambrék +1 Ar

11
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Delprov D

17. Max 2/0/0
Godtagbar ansats, t.ex. tecknar ekvationen x? (x—4)=(x+5)(x—-5x +1 EpL
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med godtagbart svar (6,25) +1 EpL

18.

b)

19.

b)

Kommentar: Elevlosningen kan ges tva problemldsningspoéng pé E-niva dven
om losningen x =0 saknas eller utesluts utan kommentar.

Max 4/0/0
Godtagbar ansats, t.ex. tecknar ekvationen 0,791 - 003267 15 +1 Em
med i 6vrigt godtagbar 16sning med godtagbart svar (ar 2016) +1 Em
Godtagbar ansats till utviardering av modellen, t.ex. berdknar P(140) +1 Ey
med godtagbar kommentar som visar insikt om att modellen inte stimmer
eftersom pastaméngden blir orimligt hog +1 Em
Se avsnittet Bedomda elevlosningar. %
Max 1/1/1
Godtagbart enkelt resonemang dir det framgér att Sofia har fel, baserat pa att
storsta virde saknas eller baserat pd att funktionen inte dr definierad d& x =6 +1 Er
Se avsnittet Bedomda elevlosningar. %
Godtagbar ansats, paborjar ett vilgrundat resonemang, t.ex. tecknar ekvationen
x—1
1= +1C
x—6 :
med godtagbart slutfort vilgrundat och nyanserat resonemang som visar att
funktionsvérdet aldrig kan bli 1 och att Sofia déarfor har fel +1 Ar
Se avsnittet Bedomda elevlosningar. %

12
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Max 1/1/0

E

C

A

Godtagbart enkelt resonemang dar
det pastas att konstanten C forsvin-
ner vid integralberdkningen och dér-
for inte behover tas med.

1 Er

Godtagbart vdlgrundat resonemang,
dar det visas att eller forklaras varfor
konstanten C forsvinner vid integral-
berdkningen och darfor inte behdver
tas med.

1 Eroch 1 Cgr

Se avsnittet Bedomda elevljsningar.

B

Max 0/3/0

Godtagbar ansats, tecknar volymfunktionen V' (x) = x(2,4 — 2x)(1,2 — x)

med 1 dvrigt godtagbar 16sning, inklusive godtagbar verifiering av maximum,

med godtagbart svar (x =0,4)

Losningen kommuniceras pa C-nivd, se de allmédnna kraven pé sidan 4

Se avsnittet Bedomda elevljsningar.

+1 Cum

+1 Cum
+1 Ck

=

Max 0/2/0

Godtagbar ansats, t.ex. tecknar ekvationen 43 —4 = -17,5

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (—1,5)

13
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24,

25.
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Max 0/3/0
Godtagbar ansats, t.ex. bestimmer ett system av olikheter som motsvarar
x+2y <140
LL5x+2y <180
kraven: +1 Cum
x>0
y=0

med 1 6vrigt godtagbar 16sning, ddr punkterna (0, 70); (80, 30) och (120, 0)
provas, med korrekt svar (80 enkla bumeranger och 30 exklusiva bumeranger) +1 Cy

Losningen kommuniceras pa C-nivd, se de allmédnna kraven pé sidan 4 +1 Cx

Kommentar:
Gillande forsta modelleringspodngen:
Om villkoren x>0 och y >0 saknas och/eller om x >0 och y >0 anvinds

och/eller om likhetstecken anvénds istillet for olikhetstecken kan detta komp-
enseras av en korrekt figur som visar det aktuella omrddet och de punkter som
ar relevanta.

Gillande kommunikationspodngen:
Om villkoren x>0 och y >0 saknas och/eller om x >0 och y >0 anvinds

och/eller om likhetstecken anvinds istillet for olikhetstecken blir 16sningen
otydlig eftersom den innehaller en motsédgelse. Sddana elevldsningar beddms
inte uppfylla kraven for att en kommunikationspoédng ska delas ut och kan
didrmed maximalt ges tva modelleringspodng pa C-niva.

Se avsnittet Bedomda elevljsningar. %

Max 0/0/2

Godtagbar ansats, visar insikt om hur 4'(2) kan bestimmas,
t.ex. anger att 2'(2)= 1'(2)—g'(2) +1 ApL

med 1 6vrigt godtagbar 16sning, som inkluderar korrekt bestimning av linjens

lutning (— %) och godtagbar bestdmning av tangentens lutning (t.ex. 0,67),

med godtagbart svar (t.ex. —2,17) +1 App

Max 0/0/2

Godtagbar ansats, bestimmer f(x) pa allman form, t.ex. f(x)= —x>+Cx+D +1 Ap

2

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar ( f(x)=—-x"+x+5) +1 ApL

14
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20000 = Nye**

Godtagbar ansats, tecknar relevanta samband, t.ex.
5000 = Noke**

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med godtagbart svar (7400 bakterier)

Ldsningen kommuniceras pd A-niva, se de allménna kraven pa sidan 4

Se avsnittet Bedomda elevljsningar.

15

Max 0/0/3
+1 Am

+1 Am
+1 Ak
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Bedomda elevlosningar
Uppgift 7

Elevlosning 1 (1 Cp)

v A

Kommentar: Elevldsningen visar en skissad graf med en minimipunkt dér x = 0.

Vid x =5 ér terrasspunkten allt for otydligt skissad for att godtas. Sammantaget
ges 16sningen en begreppspodng pa C-niva.

Elevlosning 2 (1 Cp)

\ v A : //
A e

N e

i

Kommentar: Elevldsningen visar en skissad graf med en minimipunkt dér x =0 och
en terrasspunkt dér x = 5. I partiet kring minimipunkten bedéms grafen alltfor spet-
sig for att kinneteckna en polynomfunktion och 16sningen anses ddrmed inte upp-

fylla kraven for den andra begreppspoédngen pd C-niva. Sammantaget ges elevlos-
ningen en begreppspoédng pa C-niva.

16
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Elevlosning 3 (1 Cp)

-

&
-

A\

<Y

/
\|_
N\

Kommentar: Elevldsningen visar en skissad graf med en minimipunkt dér x =0 och
en terrasspunkt dir x = 5. Grafen bedoms inte godtagbart ritad eftersom den inte
visar en funktion. Sammantaget ges 16sningen en begreppspoédng pa C-niva.

Elevlosning 4 (2 Cp)

v A ' ;

el

i

N
N

Kommentar: Elevldsningen visar en skissad graf med en minimipunkt dér x =0 och
en ndtt och jamt godtagbar terrasspunkt. Grafen bedéms i 6vrigt som godtagbar och
sammantaget ges l0sningen tva begreppspoing pa C-niva.

17
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Uppgift 15
Elevlﬁsning 1 (0 poing)
Al 3 () ske ha samme lu}mns, aus k%arc&,g

 SOm denvatan ou 5 5(&)

Sen mdste Sa\h at de har SC._MMQ 3.0&“;\@
noerade- beﬁ nNer 3\5 t ptmkter\ aC —

Kommentar: Villkoret for lika funktionsvérden &r godtagbart angivet, diremot &r det
otydligt om linjen ska ha samma lutning som funktionens derivata eller om linjen ska

ha samma lutning som funktionen. P4 grund av denna otydlighet uppfylls inte kraven
for en godtagbar ansats.

Elevlosnlng 2 (1 Agoch 1 Ak)
For ot linjen ske. {omserq_ kurvan méste
HTY Vs {)=9k) L x=G |

_Linjens lutning maste sven var Uka stor

rrrrrrr Soe kuruans - qu, annars bLm geken

$ekan b

Kommentar: Elevlosningen ger i ord och symboler en godtagbar forklaring till att
bade funktionsvdrden och lutningen for de badda funktionerna ska vara lika da x = a.

Sammantaget ges 10sningen en begreppspoédng och en kommunikationspodng pa
A-niva.

Elevlosnlng 3(1 Agoch1 Ag)

Forat linjen FCx) kxam ska {ansem
kurvan gx) i punkten a miste (c,L\andQ_
krav uppfyllas:

Eaexdla @mk’c\cnerna mo.stc -
c(&) 9(&) moEas v punkter\ o
, , De maste ha sawme lutnms
L4 9 (Ct) k L ((") ~annars s\:co“ de bare. vatnar,

Kommentar: 1 elevlosningen anges det inte uttryckligen att g'(a) = f”'(a) men ef-
tersom & definierats som linjens lutning féar villkoret g'(a) =k anses betyda det-

samma som g'(a) = f'(a). Sammantaget ges elevlgsningen en begreppspoing och
en kommunikationspodng pa A-niva.

18



NpMa3b ht 2014
Elevlosning 4 (1 Ag och 1 Ag)
+ b, ’ 3 - + ' e - - - i - -
fl)=g@) on  [(a):g(a)
Kommentar: Elevlosningen visar exakt med matematiska symboler vilka tva villkor
som giller. Sammantaget ges elevldsningen en begreppspodng och en kommunika-
tionspodng pa A-niva.
Uppgift 18b

Elevlosning 1 (0 poing)

o,esas W0 - . 528

Jswler au dete.  P-071. . P: ¢ ‘Hl e |

drhundrancie kommer den  P=ISO, 74 kg

inte adt stimma sébre. da (A (B for hogn varden

Kommentar: Elevldsningen visar inte en godtagbar ansats eftersom modellen
utvirderas i mitten av detta d&rhundrade och inte 1 slutet. Losningen ges noll poang.

Elevlosning 2 (1 Ey)
1060 + 139 = 20Q¢4
- $25.12
orare B les
Suar’ En (.\5£ mo&e\lex\ ar konsumP hcm eh N6R kf)
— paste. per persom och &r ek Q_Qqq
U\\kc;)c m’ct kan s&amwc\ ——+—r

Kommentar: Elevldsningen visar en godtagbar ansats genom att P(139) berdknas vid

utvdrdering av modellen. Daremot framgér det inte varfor pastaméngden &dr orimlig,
dvs. att den ar for hog. Losningen ges den forsta modelleringspodngen pa E-niva.

19
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Elevlosnmg 32 EM)
Ar :Z,OQC\‘: I I N N e . B EREN
L :Loqq-» Q60O = 134 Rl HER
6,0525 130 T | * _
P: o 'm e 063 kg /perso'—\\ il
L O~ N[ LT

MUﬁg\'ﬂ:&Eﬁb&r {&hos-k |

Kommentar: Elevlosningen visar en godtagbar utvdrdering av modellen. Losningen
ges tvd modelleringspodng pa E-niva.

20
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Uppgift 19a

Elevlosning 1 (1 ER)
Sofe har fel efterson att x,oam

aldnig i, den snudaar ifedn

~ Den nér alanc fmm
kU pumdté, NS PSS A B o

x Uar‘d.e;lc bura\dhg é NN R

Kommentar: Elevlosningen visar ett resonemang som beskriver att funktionen inte ar
definierad for x = 6 dven om det inte anges explicit. Losningen bedoms nétt och
jamt uppfylla kraven for resonemang pa E-niva.

Elevlosning 2 (1 ER)

fle)- -g' Suaret ar odefinierak, hon har (el .

Elevlosnlng 31 ER)
Nar X=6 om nte. 5 beskamt

eftercons oM grafen ardickend-
nuerlig, lket belyder ol yare,

—

Elevlosning 4 (1 ER)

l\)ea,, X ¥ommer a\c,\ns bli 6. Han kan inke dela
nagot mect Nol\

Kommentar: Elevlosning 2-4 visar exempel pd godtagbara enkla resonemang som
uppfyller kraven for en resonemangspoédng pa E-niva.

21
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Uppgift 19b

Elevlosning 1 (0 poing)
L | . ha r hd 7
Nenl | (X e | Nalrmer! e | wvayeeld 1, nne n

7 UT U 4

ool uomm wier alelin 4 lalxn | yopnld| ¢ alC
Lelan [l | A As vl W ariva |54 A
Aok kkovimer lalteknlq odtr | ot varx! |

Kommentar: Elevlosningen visar ett resonemang som inte kan anses vara vilgrundat
eftersom det inte styrks av exempelvis berdkningar. Dessutom antyds att minsta
varde existerar. Losningen ges noll poédng.

Elevlosning 2 (1 Cg)

i /7
|::~ A
X+ b
X+ b = X1
| Al A
x| F1 D £]°

Kommentar: Elevlosningen visar en godtagbar ansats och uppfyller dirmed kraven
for en resonemangspodng pa C-niva.

Elevlosnmg 3 (1 CR och 1 AR)

%MW@ MM Y1 26 b /)%_} 547
V/W ﬂf’mﬂfy/@/?/%a/@/, e =4

BT GE
- EENN WYy
&7%4/7%///4?% M%z 7 et & o

o Ter v ot
/Z@//W/ EEN

Kommentar: Det inledande resonemanget visar varfor Sofias pastaende ar felaktigt
och bedoms dérfor uppfylla kraven for resonemangspoédngen pd C- och A-niva.
Kommentaren i slutet av 16sningen ”Déremot s& ndrmar sig funktionsvérdet...” visar
pa forstaelse men behovs inte for att vederldgga Sofias pastédende.

22
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Elevlosning 4 (1 Cr och 1 Ag)
—or ol (et S

3~

bade H4

N

M Wnla T S| nas
Mmunare!| Varla f/"&’( S A

S~

q L A £\

3
A

s /]

\

/]
o
(I
S
n
RIAY
F.
>
‘\)
ﬂ

]
D
—
0\
?
Py

X
C
~
(

cen ke arde b (Ht

e Inar e UL

Kommentar: Elevldsningen visar ett resonemang som bygger pa att tiljare och nim-
nare aldrig kan vara lika stora och att Sofias pastdende déarfor ar felaktigt. Losningen
uppfyller dirmed kraven for resonemangspodng pa C- och A-niva.

Uppgift 20

Elevlosning 1 (0 poing) |
,,,\_O_L/_Lgép%‘ ﬂe:\_b,ehéqc\e_hgh bestbmme BN

_poimibufunkhon. RN ,. Il

Men & uppgift by var uppgiften akt=berdkne,

“uﬁegm,\eh bll den [Dﬁmi-&i\la.{unkho nem . . L

H 3 — e — - - i 4 - — — 4
< Gren au de pimikua funkhonernc bl x”

och ‘(\qnéefar dér fo"k so™mM funki'\or\h—l\ Lh{*eeaw L B

_berakningen. (- konstanten ar en konstank

oth har ddrfor inte hellee négon pluerkam

_pG integmiens varcle, Eftersom integredingen

g,c‘ﬁr med. wéeenae,. pa X or C oinkressand

Kommentar: 1 slutet av elevlosningen ar forklaringen till varfor konstanten C inte
behovs att: ”C-konstanten ér en konstant och har darfor inte heller ndgon paverkan pa
integralens virde. Eftersom integreringen gar med avseende pé x dr C ointressant.”.
Denna forklaring anses alltfor otydlig for att uppfylla kraven for en resonemangspo-
ang pa E-niva.
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Elevlosnmg 2 (1 Egoch1 CR)

e mhegmlbem\mmc behdver ham inke

\C»g;ga Kl C e f’cersom de anad. ‘E&F we N L
z _L i — ,.;-_,3 i i
( =RV 2l D A | ﬂ% ~ \ L
,,,,, (Cax=[2+C] = 2.c-(2+C)
J = i - o I (4 I/
o 1 - T i
i 3 B : 23 % AN S NN SO ENNNR TN S S SO _ B S S
2 v 228 |
*“'3'“‘”{ C=3 ,“_é,_ EEEEREEEEE ] 5
dcl:_f,;\;‘\_sc\r 61%: ocvsed om C \o'iqgs R |
—totebafoalt- b svaret det Seomme.

Kommentar: 1 elevlosningen bedoms forklaringen ”Vid integralberdkning behdver
man inte ldgga till C eftersom de &dnda tar ut varandra i detta fall” motsvara en reso-
nemangspoing pa E-nivd. Eftersom det i 16sningen dven visas pa ett godtagbart sétt
hur konstanterna C tar ut varandra bedoms l6sningen dven uppfylla kraven for en
resonemangspodng pa C-niva.

Uppgift 21

Elevlosning 1 (2 Cyy)

_Hsja = (l 2-x ) IR
_Bh=v
ATE ‘ixzj @ z—x) 2, 39x-2,4x22, 4xs zx EEEEEEEEN
2,38+ 2x - ‘L&x Nl LT iﬁ:,»,fﬁ.;ﬁﬁffiﬁ:ﬁ,.f,fﬁf

Q,no\ CO-.\(_ mx PQ. M\:ﬁLCG;k.ﬁQJ‘&y\ Scr X DLLC\ S _7

Suac xs oqc\ qer maximal volym, ;ff‘,f;_f_:fﬁ;,w, 1]

Kommentar: Elevlosningen visar en korrekt hdrledning av funktionsuttrycket. Vid
forenklingen pa rad sex gors ett fel av lapsuskaraktér, vilket inte padverkar bedom-
ningen. Gillande kommunikation dr 16sningen nagot svar att folja da skiss av graf
och beteckningar pé rad fyra och rad fem saknas. Dessutom betecknas volymfunkt-
ionen pa rad sex med Vi, vilket inte dr lampligt. Dessa brister gor att kraven for
kommunikationspodng pd C-nivé inte anses uppfyllda. Sammantaget ges elevlos-
ningen tva modelleringspodng pa C-niva.
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Elevlosning 2 (2 Cyoch 1 Cg)

“olld Qb anlede || T T
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SN RN W

S\)&r Siaan X sk

Kommentar: Elevlosningen bedoms vara i huvudsak korrekt. Nér det géller kommu-
nikation s finns en bristfélligt ritad figur med otydliga beteckningar. Dessutom é&r
det oklart varfor V"'(0,4) = —4.,8 ger ett maximum. Trots dessa brister anses 16sning-
en vara mdjlig att f6lja och forsta. Sammantaget ges elevlosningen tvd modellerings-
poéng pa C-nivd samt nitt och jamnt kommunikationspoing pa C-niva.
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Uppgift 23
Elevlosning 1 (0 poing)
V:=5X « 33
ISx 24 €140

X +2y ¢ 180

Kommentar: Elevldsningen visar ett ofullstandigt system av olikheter dar villkoren
x>0 och y >0 saknas. Om en korrekt figur visat det aktuella omradet skulle det ha

kompenserat for de saknade villkoren och kraven for den forsta modelleringspoéngen
hade nitt och jamnt uppfyllts. Denna elevlosning ges 0 podng.
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Elevlosning 2 (1 Cyy)
V=5SX « 9\5

X+24 =140 2 242 1A0X y 4= j0 - X
{ 3 5 | 2
{Sx 1-2.3:190 > Yw220-035X

Sx+2(70-%2) =180 > LSx+l40-X =120 >

-140 -l40
O.\SX = 40 - x=290 0 *15 =140 ._.>
olg ..X() "80
S 24260 L
> = > 4230 (20,30)

F0-0S5x =0 > FOOSX 5 x:j40 > (1400)
o5

qo0 —Q-I-Sx =0 -> Q0 = 073)( _> X &= 120 (l?-o. O)
oas
y=Hr-2 > ysro (on0)

Allernein v
(80,30); (Ro;0) (©;10)

Vz: Sx+ 95 30:S + 3230 = (40
120:S = ¢ HO-? = S60

Sae B maxmal  tinst séljis B0 enkle
octh 30 exklusivee bumeranger/- OCh_

dé tjarac 6@ 640 AUD

Kommentar: Elevlosningen saknar villkoren x >0 och y >0 och baseras pa ett ek-

vationssystem istdllet for ett system av olikheter. Berdkningarna som foljer ar korrekt
utforda. Aven om 16sningen ger ett korrekt svar si bygger den pa ett ofullstindigt
antagande eftersom villkor saknas. Elevlosningen bedéms i sin helhet motsvara en
godtagbar ansats och ges dirmed forsta modelleringspodngen pd C-niva. Om det i
denna 16sning ingétt en korrekt figur som visat vilket omrade som &r aktuellt hade
elevldsningen nétt och jaimnt uppfyllt kraven for tva modelleringspoéng pé C-niva.
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Elevlosning 3 (1 Cy)

oA da Wia
VISNES }
Excglunsu/ ( 8) 2. L
el & I ING £
P i
" S A M
\/ = 65x + 8Y
. J
}()3 X+ ey £ 1HO —
@ ].56X ¢ < \&80 |
: J
(1=¢
Yy <o
| ><¥¢<0 <140 @ [.5 +213,£lg49
24 €140 ~x 2y | ZI80 -1,5¢
Y £ 10-05% <90 - 075x
G Yy = Fo- 05% a) Yy F Q0 - 0,35x
=0 0=1Y0r 05x% Y=o
J0-05 % ) =90/ -| 0, ¥5 =
X = 20 140 OASx =90
Uns ol qo - ;’g
X = U= 30+ 05.¢ opg [T
J (= O
y = 30 | = A0 - 0350
U = 9]

Fortséttning pé nista sida.
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|
D= 30-0,5% =90 035X
OLSx| = 20
‘j=1<5—6,5>< ‘
) = o—?o,s ‘50
= 30-40=30
(80,20 ) e dac e rndfs
Hunkde
1. \/=5% %Y
S (8u,%) -
(0,0 J= 5780+ £ 30 =640
(0,?0) = 0 Flg0 = 0
‘(m,o) V= 5.0+ &30 = 5%
| V= 5'201&’6 2 160
Ser - S enda @l %0 ackluswz

Kommentar: Elevlosningen utgér fran ett system av olikheter dér de felaktiga villko-
ren x >0 och y >0 anges. Berdikningarna som foljer #r korrekt utférda. Aven om
l6sningen ger ett korrekt svar sa bygger den pa ett felaktigt antagande som ger en
motségelse i l1osningen. En figur med markerade axelpunkter hade kompenserat de
felaktiga villkoren. Losningen bedoms i sin helhet motsvara en godtagbar ansats och
ges darmed forsta modelleringspodngen pa C-niva.
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Elevlosning 4 (1 Cyoch 1 Ck)

Yeel [y Ex kluriv V) |
- 1
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5%+ 2y S 150 2y<i30-16x | S 90- 035y )
7
N\ // B
P ] L> Vix) = 53F0+ 8 0= 3S0
- 2. fon oa lr 4 _
N AWOPT T[] V(%) z 580 + 8:307 b4o
~ 170 '
LN N Vix) = 50 4+ &120* 360
4/ T \‘ | ff ‘)u)* i 1 . 1
% /7\ ) L' |
30 L/ 4 '\(\ r i
/R 0120 Vav - tod max jma |
4V VAVATIANY 11 == 17"
BRSNS~ Vs ska (10
IIJ e F2N f= .N%\ X J\IL , \r IS(\Mareve 7
L o > [6]) [s) tto| ts AT ' A UV VTC H’y/
) x4 29 =140 I Salyas
[ [uL‘(_,A* cA (S - §0k2y= 120
\l(?A,‘—J ou ‘ J U
Y -2d=-o ‘ (L0 + 24 =180 ) I
e 15X .r')lj. > leo | | = 60,720 |
9. J o1 [ 3 ’7 ro }
Okt 40 | |
%m0 EEEEED

Kommentar: Elevlosningen utgar fran ett korrekt system av olikheter men resulterar i
ett felaktigt svar eftersom koordinaterna for skiarningspunkterna med axlarna ar fel-
aktigt angivna 1 figuren. Trots detta dr I0sningen mojlig att f61ja och forstd eftersom
de flesta berdkningar redovisas, strukturen dr godtagbar och figuren dr ndgorlunda
tydlig, &ven om skdrningspunkten mellan linjerna ligger fel. Sammantaget bedoms
elevlosningen uppfylla kraven for den forsta modelleringspodngen samt nitt och
jamnt kommunikationspodngen pa C-niva.
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Elevlosning 5 (2 Cy)
| |

| L ~ |
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- ] BN N
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0 ’.‘LO— Ol‘>>" = ’,O'- 0175’< \\
HE O08x 120 | B \
) i AEEERE )
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= 70 - U5 0C iSo Ai BN ; I,, B
PaE@) | 0=40- 035> | BEEEEEEERERE]
O g0 HEEE HEEEN
ke N B0es0e ka0

Kommentar: Elevlosningen saknar det system av olikheter som motsvarar aktuellt
omride men detta kompenseras av en godtagbar figur. De berdkningar som foljer ér
korrekta. Detta bedoms nétt och jamnt motsvara kraven for tvd modelleringspoing.
Trots den godtagbara figuren och att 16sningen dr mojlig att folja och forsté, uppstar
en motsdgelse da tillverkningsvillkoren finns tecknade algebraiskt som likheter sam-
tidigt som omrédet i figuren motsvarar ett system av olikheter. Denna motsigelse gor
att kraven for kommunikationspoédng inte anses uppfyllda.
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Uppgift 26

Elevliisning 12 Awm)

fH) or bokkere BlVaxe

Klokan R:00 motsuarar x=o [HEEERED

f):a-e EENEREE
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IR .
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CCo), ff?lé oog :73S76baktener f RN

Suc\r Vid odlingens, brian Fc\nns aek

Kommentar: Elevlosningen behandlar uppgiften i sin helhet. Nér det géller kommu-
nikation &r variabeldefinitionen otydlig eftersom den oberoende variabeln véxlar fran

k4 inte 4r korrekt. Vidare be-

t till x, tiden saknar enhet och skrivsittet f(t)=a-e
ndmns f(¢) som “bakterietillvixt” vilket dr otydligt nar det ror sig om antalet bakte-
rier som funktion av tiden. Dessutom saknas ett uttryck for f'(¢z). Elevldsningen an-

ses darmed inte uppfylla kraven for kommunikation pd A-nivd. Sammantaget ges
elevldsningen tva modelleringspoing pad A-niva.
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Elevlosnmg 2 (2 Amoch1 Ag)
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Kommentar: Elevlosningen behandlar uppgiften godtagbart i sin helhet och ges dér-
for tvd modelleringspoédng pd A-niva. Nér det géller kommunikation dr 16sningen
valstrukturerad och innehaller vésentliga och relevanta delar inklusive en tydlig vari-
abeldefinition. Losningen dr dessutom presenterad med ett korrekt matematiskt
sprak. Elevlosningen uppfyller ddrmed kraven for kommunikationspodng pa A-niva

33



NpMa3b ht 2014
Ur dmnesplanen for matematik

Matematiken har en flertusenarig historia med bidrag fran manga kulturer. Den utvecklas sa-
vél ur praktiska behov som ur minniskans nyfikenhet och lust att utforska matematiken som
sddan. Kommunikation med hjédlp av matematikens sprak ar likartad 6ver hela virlden. I takt
med att informationstekniken utvecklas anvdnds matematiken i alltmer komplexa situationer.
Matematik dr dven ett verktyg inom vetenskap och for olika yrken. Ytterst handlar matemati-
ken om att uppticka monster och formulera generella samband.

Amnets syfte

Undervisningen i dmnet matematik ska syfta till att eleverna utvecklar forméga att arbeta ma-
tematiskt. Det innefattar att utveckla forstaelse av matematikens begrepp och metoder samt att
utveckla olika strategier for att kunna l6sa matematiska problem och anvdnda matematik i
samhdlls- och yrkesrelaterade situationer. I undervisningen ska eleverna ges mojlighet att ut-
mana, fordjupa och bredda sin kreativitet och sitt matematikkunnande. Vidare ska den bidra
till att eleverna utvecklar forméga att sitta in matematiken i olika sammanhang och se dess
betydelse for individ och samhille.

Undervisningen ska innehalla varierade arbetsformer och arbetssitt, ddar undersékande aktivi-
teter utgdér en del. Nar sd dr ldmpligt ska undervisningen ske i relevant praxisnira miljo.
Undervisningen ska ge eleverna mojlighet att kommunicera med olika uttrycksformer. Vidare
ska den ge eleverna utmaningar samt erfarenhet av matematikens logik, generaliserbarhet,
kreativa kvaliteter och méngfacetterade karaktir. Undervisningen ska stidrka elevernas tilltro
till sin formaga att anviinda matematik i olika sammanhang samt ge utrymme &t problemlos-
ning som bade mal och medel. I undervisningen ska eleverna dessutom ges mgjlighet att ut-
veckla sin formaga att anvénda digital teknik, digitala medier och dven andra verktyg som kan
forekomma inom karaktérsdmnena.

Undervisningen i imnet matematik ska ge eleverna forutsittningar att utveckla formaga att:

1. anvédnda och beskriva inneborden av matematiska begrepp samt samband mellan begreppen.

2. hantera procedurer och 16sa uppgifter av standardkaraktédr utan och med verktyg.

3. formulera, analysera och 16sa matematiska problem samt virdera valda strategier, metoder
och resultat.

4. tolka en realistisk situation och utforma en matematisk modell samt anvédnda och utvirdera

en modells egenskaper och begriansningar.

folja, fora och bedoma matematiska resonemang.

kommunicera matematiska tankegangar muntligt, skriftligt och i handling.

7. relatera matematiken till dess betydelse och anvéndning inom andra &mnen, i ett yrkes-
massigt, samhélleligt och historiskt sammanhang.

AN
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Kunskapskrav Matematik kurs 3b och 3¢

Betyget E Eleven kan dversiktligt beskriva inneborden av centrala begrepp med hjélp av nagra representationer
samt dversiktligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom vixlar eleven med viss sidkerhet mellan
olika representationer. Eleven kan med viss sidkerhet anvinda begrepp och samband mellan begrepp for att 16sa
matematiska problem och problemsituationer i karaktidrsimnena i bekanta situationer. I arbetet hanterar eleven
nagra enkla procedurer och 16ser uppgifter av standardkaraktir med viss séikerhet, bade utan och med digitala
verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem av enkel karaktér. Dessa problem inkluderar
ett fatal begrepp och kriver enkla tolkningar. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till mate-
matiska formuleringar genom att tillimpa givna matematiska modeller. Eleven kan med enkla omddmen ut-
vérdera resultatets rimlighet samt valda modeller, strategier och metoder.

Eleven kan fora enkla matematiska resonemang och vérdera med enkla omdémen egna och andras resonemang
samt skilja mellan gissningar och vélgrundade pastdenden. Dessutom uttrycker sig eleven med viss sikerhet i
tal och skrift med inslag av matematiska symboler och andra representationer.

Genom att ge exempel relaterar eleven nagot i kursens innehall till dess betydelse inom andra &mnen, yrkesliv,
samhéllsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora enkla resonemang om exemplens rele-
vans.

Betyget D Betyget D innebir att kunskapskraven for E och till 6vervigande del for C ar uppfyllda.

Betyget C Eleven kan utforligt beskriva innebdrden av centrala begrepp med hjélp av ndgra representationer
samt utforligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom véxlar eleven med viss séikerhet mellan olika
representationer. Eleven kan med viss sikerhet anvidnda begrepp och samband mellan begrepp for att 16sa ma-
tematiska problem och problemsituationer i karaktirsimnena. I arbetet hanterar eleven flera procedurer, inklu-
sive avancerade aritmetiska och algebraiska uttryck, och l6ser uppgifter av standardkaraktir med séikerhet,
bade utan och med digitala verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem. Dessa problem inkluderar flera begrepp och
kraver avancerade tolkningar. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till matematiska formu-
leringar genom att vélja och tillimpa matematiska modeller. Eleven kan med enkla omdémen utvérdera resulta-
tets rimlighet samt valda modeller, strategier, metoder och alternativ till dem.

Eleven kan fora vilgrundade matematiska resonemang och virdera med nyanserade omdomen egna och andras
resonemang samt skilja mellan gissningar och vilgrundade pastienden. Vidare kan eleven genomfora enkla
matematiska bevis. Dessutom uttrycker sig eleven med viss sdkerhet i tal och skrift samt anvinder mate-
matiska symboler och andra representationer med viss anpassning till syfte och situation.

Genom att ge exempel relaterar eleven ndgot i nagra av kursens delomriaden till dess betydelse inom andra
amnen, yrkesliv, samhillsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora vélgrundade resone-
mang om exemplens relevans.

Betyget B Betyget B innebir att kunskapskraven for C och till dvervégande del for A ar uppfyllda.

Betyget A Eleven kan definiera och utforligt beskriva innebdrden av centrala begrepp med hjilp av flera re-
presentationer samt utforligt beskriva sambanden mellan begreppen. Dessutom véxlar eleven med sédkerhet
mellan olika representationer. Eleven kan med séikerhet anvinda begrepp och samband mellan begrepp for att
16sa komplexa matematiska problem och problemsituationer i karaktdrsimnena. I arbetet hanterar eleven flera
procedurer, inklusive avancerade aritmetiska och algebraiska uttryck, och l6ser uppgifter av standardkarak-
tdr med séikerhet och pa ett effektivt siitt, bade utan och med digitala verktyg.

Eleven kan formulera, analysera och 16sa matematiska problem av komplex karaktéir. Dessa problem inklude-
rar flera begrepp och kriver avancerade tolkningar. I problemlésning upptéicker eleven generella samband
som presenteras med symbolisk algebra. I arbetet gor eleven om realistiska problemsituationer till matema-
tiska formuleringar genom att vilja, tillimpa och anpassa matematiska modeller. Eleven kan med nyanserade
omdomen utvirdera resultatets rimlighet samt valda modeller, strategier, metoder och alternativ till dem.

Eleven kan fora vélgrundade och nyanserade matematiska resonemang, virdera med nyanserade omdomen
och vidareutveckla egna och andras resonemang samt skilja mellan gissningar och vélgrundade péstdenden.
Vidare kan eleven genomféra matematiska bevis. Dessutom uttrycker sig eleven med séikerhet i tal och skrift
samt anvinder matematiska symboler och andra representationer med god anpassning till syfte och situation.

Genom att ge exempel relaterar eleven ndgot i nagra av kursens delomriaden till dess betydelse inom andra
amnen, yrkesliv, samhéllsliv och matematikens kulturhistoria. Dessutom kan eleven fora vilgrundade och ny-
anserade resonemang om exemplens relevans.
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Undervisningen i kursen ska behandla foljande centrala innehall:

Algebra

Al

A2

Begreppen polynom och rationella uttryck samt generalisering av aritmetikens lagar
till hantering av dessa begrepp.
Algebraiska och grafiska metoder for att I6sa polynomekvationer av hogre grad.

Samband och forindring

F6 Anvindning av begreppet geometrisk summa samt linjar optimering i tillimpningar
som dr relevanta for karaktirsdmnena.

F7 Orientering kring kontinuerlig och diskret funktion samt begreppet gransvérde.

F8 Egenskaper hos polynomfunktioner av hogre grad.

F9 Begreppen sekant, tangent, d&ndringskvot och derivata for en funktion.

F10 Hérledning och anvéndning av deriveringsregler for potens- och exponential-
funktioner samt summor av funktioner.

F11 Introduktion av talet e och dess egenskaper.

F12 Algebraiska och grafiska metoder for bestimning av derivatans virde for en
funktion.

F13 Algebraiska och grafiska metoder for 16sning av extremvirdesproblem inklusive
teckenstudium och andraderivatan.

F14 Samband mellan en funktions graf och funktionens forsta- och andraderivata.

F15 Begreppen primitiv funktion och bestimd integral samt sambandet mellan integral
och derivata.

F16 Bestdamning av enkla integraler 1 tillimpningar som &r relevanta for karaktarsamnena.

Problemlosning

P1 Strategier for matematisk problemldsning inklusive anviandning av digitala medier
och verktyg.

P3 Matematiska problem av betydelse for samhéllsliv och tillimpningar i andra &mnen.

P4 Matematiska problem med anknytning till matematikens kulturhistoria.
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